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Lokale Bifurkationen

1. Finden Sie die Gleichgewichtslösungen und bestimmen Sie deren Stabilität. Skizzie-
ren Sie die Bifurkationsdiagrammen (Abhängigkeiten zwischen Gleichgewichtskoor-
dinaten und Parameterwerten) und finden Sie die Bifurkationswerte von Kontroll-
parameter µ:

• ẋ = (µ− x2) (µ+ 1− 2x2);

• ẋ = (µ− x2) (µ− 2x2);

• ẋ = µ− x2 + 4x4;

• ẋ = x (x2 − µ) (x2 + µ2 − 1).

2. Bei welchem Wert von Kontrollparameter µ hat das System

ẋ = y − x− x2, ẏ = µx− y − y2

eine Bifurkation im Ursprung? Um welche Art der Bifurkation geht es hier? (dafür
muss man die Zentrumsmannigfaltigkeit mit der nötigen Genauigkeit bestimmen!)

3. Untersuchen Sie, was mit einer Heugabelbifurkation passiert, wenn ein kleiner qua-
dratischer Summand in die entsprechende Normalform eingeführt wird!
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